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Reálná funkce jedné reálné proměnné 

Definice:       ∀𝑥 ∈ 𝐷𝑓 ⊆ 𝑅 → ∃! 𝑦 ∈ 𝑅, 𝑦 = 𝑓(𝑥)     

(Ke každému reálnému číslu z definičního oboru je přiřazeno 

právě jedno reálné číslo zpravidla podle předpisu.) 

𝐷𝑓 … definiční obor 

𝑓(𝑥) = 𝑦… funkční hodnota 

𝐻𝑓  … obor hodnot (množina všech funkčních hodnot, které 

získáme dosazením všech 𝑥 ∈ 𝐷𝑓 do předpisu funkce)  

graf funkce … množina všech uspořádaných dvojic 

[𝑥, 𝑓(𝑥)], kde 𝑥 ∈ 𝐷𝑓. 

 

Příklady: 

   1. Určete definiční obor následujících funkcí: 

𝑎)   𝑓(𝑥) =
𝑥 + 2

𝑥3 − 1
        𝑏)   𝑓(𝑥) =

2𝑥

𝑥2 + 3𝑥 + 3
          𝑐)   𝑓(𝑥) = √1 − 𝑥2 

𝑑)   𝑓(𝑥) = √𝑙𝑛𝑥            𝑒)    𝑓(𝑥) = ln (1 − 𝑥2)            𝑓)   𝑓(𝑥) =
𝑒𝑥

𝑒𝑥 − 1
 

𝑔)   𝑓(𝑥) = exp (
−3

2𝑥 + 4
)       ℎ)  𝑓(𝑥) =

cos 2𝑥

1 − sin 𝑥
      𝑖) 𝑓(𝑥) = arcsin(2 − 3𝑥) 

𝑗)    𝑓(𝑥) =
log (81 − 3𝑥)

𝑥2 − 𝑥 − 42
 

 



2. Určete obor hodnot následujících funkcí: 

𝑎)   𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 2𝑥 + 1        𝑏)   𝑓(𝑥) =
2

𝑥 − 1
           𝑐)   𝑓(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛2𝑥 

𝑑)   𝑓(𝑥) = 6 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔 𝑥             𝑒)   𝑓(𝑥) = 𝑒1+𝑥2
           𝑓)    𝑓(𝑥) = ln (1 + 𝑥2) 

 

3. Určete následující limity: 

       𝑎)  lim
𝑥→0

𝑐𝑜𝑠2𝑥 − 1

𝑥2
                    𝑏) lim

𝑥→∞

𝑐𝑜𝑠𝑥

√𝑥
                          𝑐) lim

𝑥→−∞

2𝑥2 − 3𝑥

1 + 𝑥 − 𝑥2
   

 𝑑) lim
𝑥→1+

𝑥2 + 𝑥 − 2

𝑥3 − 2𝑥2 + 𝑥
             𝑒)  lim

𝑥→∞
 𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥2 + 1

3𝑥 − 2
         𝑓) lim

𝑥→0
𝑒𝑥𝑝 (−

1

𝑥2
) 

   

 𝑔) lim
𝑥→5+

2𝑥 + 1

𝑥 − 5
                         ℎ)  lim

𝑥→6

−𝑥2 + 5𝑥 + 6

7𝑥 − 6 − 𝑥2
  

 

Výsledky:  

1. 𝑎)   𝐷𝑓 = (−∞, 1) ∪ (1, ∞),     𝑏)   𝐷𝑓 = 𝑅,        𝑐)  𝐷𝑓 = 〈−1,1〉, 

𝑑)   𝐷𝑓 = ⟨1, ∞),     𝑒)   𝐷𝑓 = (−1,1),      𝑓)  𝐷𝑓 = (−∞, 0) ∪ (0, ∞) 

𝑔)   𝐷𝑓 = (−∞, −2) ∪ (−2, ∞),       ℎ)  𝐷𝑓 = 𝑅 − {
𝜋

2
+ 2𝑘𝜋, 𝑘 ∈ 𝑍} 

𝑖)   𝐷𝑓 = 〈
1

3
, 1〉,       𝑗)   𝐷𝑓 = (−∞, −6) ∪ (−6,7) ∪ (7,27).      

 

2. 𝑎)   𝐻𝑓 = ⟨0, ∞),           𝑏)   𝐻𝑓 = 𝑅 − {0},       𝑐)  𝐻𝑓 = 〈0,1〉,    

𝑑)  𝐻𝑓 = (−3𝜋, 3𝜋),    𝑒)   𝐻𝑓 = ⟨𝑒, ∞),          𝑓)   𝐻𝑓 = ⟨0, ∞). 

 

3. 𝑎)  − 1,      𝑏)  0,     𝑐) − 2,     𝑑) + ∞,     𝑒) 
𝜋

2
,      𝑓)  0,      𝑔)  + ∞, 

          ℎ)   
7

5
. 


